
   ลิเนียรรีเกรสชั่น (Linear Regression)
เขียนโดย ดร.จักรกฤษณ  แสงแกว วันที่ 21 กรกฎาคม 2562 

 บทนำ

- Linear Regession คือ การนําขอมูลที่ไดมาคํานวณหาสมการเพื่อแทนลักษณะของขอมูลนั้น ๆ 
- Simple Linear Regression คือ การนําขอมูล 2 ชุด มาทําการหาสมการเพื่อแทนลักษณะขอมูลของตัวแปรทั้ง 2 
- Multiple Linear Regression คือ การนําขอมูลมากกวา 2 ชุด มาทําการหาสมการเพื่อแทนลักษณะขอมูลของตัวแปรทั้งหมด 
 
ตัวแปรที่เกิดจากรีเกรสชั่น 
- R-Square หรือ Coefficient of determination มีคาระหวาง 0-1 ควรมีคามากกวา 0.6  
- Adjusted R-Square คือ การนําขอมูลออก 1 ตัวแลวคํานวณ R-Square ใหม ถาคา R-Square และ Adjusted R-Square ตาง
กันไมมากถือวาขอมูลปกติดี แตถา Adjust R-Square มีคาสูงคือขอมูลที่นํามาวิเคราะหมีจํานวนนอยเกินไป 
- Coefficients คือ คาสัมประสิทธที่มีผลตอตัวแปรนั้น ๆ 
- P-value คือ คาความนาจะเปนมีคาระหวาง 0-1 ถามีคามากกวา 0.05 หมายถึงตัวแปรนั้นไมมีความจําเปนตองนํามาใชในการสร
างสมการรีเกรสชั่น 

 1. Simple Linear Regression

- Simple Linear Regression เปนการสรางสมการเสนตรงจากขอมูลตัวเลข 2 ชุด คือ 1) ตัวแปรอิสระ  2) ตัวแปรตาม   
- รูปแบบของสมการ Simple Linear Regression เขียนไดดังนี้ 
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%pylab inline 
x = np.array([112,130,148,151,162,189,218,247,315,350]) 
y = np.array([225,200,459,445,439,577,722,903,1350,1360]) 
plt.plot(x,y,'bo') 

5. plt.grid(True) 

n = x.size 
xy = x*y 
x_square = x**2 

10. sp = sum(xy) - ((sum(x)*sum(y))/n) 
ss = sum(x_square) - n * x.mean() **2 
beta = sp/ss 
alpha = y.mean() - beta * (x.mean()) 

15. print('beta = ' ,beta) 
print('alpha = ', alpha) 
print('สมการเสนตรงของขอมูลชุดนี้คือ : y = alpha + beta * (x)') 
print('สมการเสนตรงของขอมูลชุดนี้คือ : y = %f + %f * (x)'%(alpha,beta))

ผลลัพธ :  

beta =  5.171599134963733
alpha =  -377.69734508966667 
สมการเสนตรงของขอมูลชุดนี้คือ : y = alpha + beta * (x) 
สมการเสนตรงของขอมูลชุดนี้คือ : y = -377.697345 + 5.171599 * (x) 

 การใชŒงาน Simple Linear Regression ดŒวย Scikit Learn

ในหัวขอนี้จะใชงานไลบรารี่ Scikit-Learn, Panda และ Seaborn ซึ่งเปนไลบรารี่สําหรับภาษาไพธอน สําหรับงานวิเคราะหขอมูลแ
ละการเรียนรูของเครื่องจักร โดยสามารถดาวนโหลดใชงานไดโดยไมมีคาใชจาย 
- Scikit-Learn สําหรับงานดานการเรียนรูของเครื่องจักร (Machine Learning)  เว็บไซตตั้งอยูที่ https://scikit-learn.org 
- Panda สําหรับการเตรียมและจัดการขอมูลเพื่อการประมวลผล  เว็บไซตตั้งอยูที่ https://pandas.pydata.org 
- Seaborn สําหรับการแสดงผลขอมูลในรูปวิชวลทํางานบน matplotlib สามารถแสดงผลขอมูลเกี่ยวกับสถิติตาง ๆ ของขอมูลได เ
ว็บไซตตั้งอยูที่  https://seaborn.pydata.org/ 



import pandas as pd 
import seaborn as sns 
%pylab inline 
x = np.array([112,130,148,151,162,189,218,247,315,350]) 

5. y = np.array([225,200,459,445,439,577,722,903,1350,1360]) 
data = {'x':x, 'y':y}  
df = pd.DataFrame(data)  
sns.lmplot(x='x',y='y',data=df,ci=None) 
sns.jointplot(x='x',y='y',data=df, kind='reg', ci=None,color='orange') 

10. 
from sklearn.linear_model import LinearRegression 
model = LinearRegression() 
print(model) 
df.info() 

15. 
x = df[['x']]   # เขยีนโดยระบชุื�อคอลมันไ์ดอ้กีรปูแบบ คอื y = df.x 
y = df[['y']]   # เขยีนโดยระบชุื�อคอลมันไ์ดอ้กีรปูแบบ คอื y = df.y    

model.fit(x,y) 
20. 

model.score(x,y) # R-squared ของโมเดล 
model.intercept_ 
model.coef_

อธิบาย :  
บรรทัดที่ 1-2 : ขอใชไลบรารี่ pandas และ seaborn สําหรับจัดการดาตาเซ็ตและการแสดงกราฟกวิชวลไลซ 
บรรทัดที่ 3 : %pylab inline เปนการขอใช matplotlib และ numpy ฯลฯ เมื่อใชคําสั่งนี้แลวไมตอง import numpy และ mat
plotlib 
บรรทัดที่ 4-5 : ประกาศตัวแปร 2 ชุด คือ x และ y 
บรรทัดที่ 6 : สรางตัวแปรดิกชันนารี เพื่อนําไปใชเปนอินพุตใหกับดาตาเฟรมตอไป 
บรรทัดที่ 7 : สรางตัวแปร df เปนชนิดดาตาเฟรมโดยนําขอมูลมาจากบรรทัดที่ 6 ดังนั้นจะมี 2 คอลัมนคือ x และ y 
บรรทัดที่ 8 : การพล็อตกราฟดวยฟงกชั่น lmplot() ซึ่งเปนลีเนียรโมเดล ผลลัพธจะไดเปนเสนตรงแทนขอมูล x และ y โดยกําหนด 
ci=None (confidence interval) คือ ไมตองแสดง 
บรรทัดที่ 9 : การพล็อตกราฟดวยฟงกชั่น jointplot() โดยแสดงคาความถี่ออกมาดวย ในตัวอยางนี้คือ ความถี่ของของตัวแปร x แ
ละ y  

 



บรรทัดที่ 11 : ประกาศขอใชงาน LinearRegression ภายในไลบรารี่ Scikit-Learn 
บรรทัดที่ 12 : สรางอ็อบเจ็คของคลาส LinearRegression เพื่อใชสําหรับสรางสมการเสนตรงตอไป 
บรรทัดที่ 13 : พิมพการตั้งคาพารามิเตอรของโมเดล ผลลัพธจะแสดงคําวา LinearRegression(copy_X=True, fit_intercept=Tr
ue, n_jobs=None, normalize=False) หมายถึง ทําการคัดลอกคา X และกําหนดใหใชจุดตัดแกน Y และไมตองนอมัลไลซขอมูล 
บรรทัดที่ 14 : แสดงขอมูลเกี่ยวกับดาตาเฟรมที่ใชงาน ในตัวอยางนี้แสดงผลลัพธ เชน ตัวแปรที่อยูภายใน x และ y และจํานวนขอ
มูล 10 ตัว มีชนิดขอมูลเปนเลขจํานวนเต็ม 32 บิต เปนตน แสดงผลลัพธไดดังนี้  
RangeIndex: 10 entries, 0 to 9 
Data columns (total 2 columns): 
x    10 non-null int32 
y    10 non-null int32 
dtypes: int32(2) 
memory usage: 160.0 bytes 
 
บรรทัดที่ 16-17 : กําหนดตัวแปร x และ y โดยจะทับขอมูลเดิมที่ประกาศในบรรทัดที่ 4-5  เพื่อจะนําไปใชในการสรางลิเนียรรีเกร
สชั่นโมเดลตอไป บรรทัดนี้ผูอานสามารถกําหนดเปนตัวแปรอื่นไดเพื่อปองกันการสับสน 
บรรทัดที่  19 : สรางโมเดลลิเนียรรีเกรสชั่นดวยฟงกชั่น fit() โดยปอนขอมูลตัวแปรอิสระและตัวแปรตาม ตามลําดับ 
บรรทัดที่ 21 : เปนการพิมพคา R-square ของโมเดล ซึ่งในตัวอยางนี้มีคา 0.98  
บรรทัดที่ 22 : แสดงคาจุดตัดแกน y หรือคา  ของสมการลิเนียรรีเกรสชั่น ซึ่งมีคา -377.69 

บรรทัดที่ 23 : แสดงคาสัมประสิทธิ์ Coefficient หรือคา  ของสมการลิเนียรรีเกรสชั่น มีคา 5.17 

 2. Multiple Linear Regression

- Multiple Linear Regressoin คือ การสรางสมการเสนตรงเพื่อแทนลักษณะขอมูลของกลุมตัวแปร มากกวา 2 ตัวขึ้นไป 
- สมการของ Multiple Linear Regression คือ  

- สําหรับการคํานวณหาคา  ดําเนินการในลักษณะเดียวกับ Simple Linear Regression  

 การใชŒงาน Multiple Linear Regression ดŒวย Python และ Scikit Learn

ในหัวขอนี้เปนการใชงานลีเนียรรีเกรสชั่นหลายตัวแปร (Multiple Linear Regression) โดยใชดาตาเซ็ตการโฆษณาและยอดขาย ป
ระกอบดวยการโฆษณา จาก 3 แหลง ไดแก โทรทัศน วิทยุ หนังสือพิมพ  
1. ตัวแปรตาม (dependent variable) คือ ยอดขาย 
2. ตัวแปรอิสระหรือตัวแปรตน (independent variable) คือ ก) โฆษณากับโทรทัศน ข) โฆษณากับวิทยุ ค) โฆษณากับหนังสือพิม
พ 
 
วัตถุประสงคของการทํา Multiple Linear Regression คือ การสรางสมการเสนตรงจากขอมูลที่เก็บรวบรวมมา โดยมีตัวแปรอิสระ
มากกวา 1 ตัวขึ้นไป  
เขียนโปรแกรมดวยภาษาไพธอนและ Scikit-Learn ไดดังนี้ 

α

β

Y = + + + ϵβ0 β1x1 β2x2

, . .β1 β2 βn



import pandas as pd 
import seaborn as sns 
%pylab inline 

5. df = pd.read_csv("https://raw.githubusercontent.com/dsdi/dataset/master/th-advertising.csv", usecols=[1,2,
3,4]) 
sns.set(font="Kanit-Light",font_scale=2) 
sns.set_context("paper", font_scale=1.5)  
sns.lmplot(x='โทรทัศน',y='ยอดขาย', data=df, ci=None, scatter_kws={'alpha':0.4}, line_kws={'color':'orange'}) 
sns.jointplot(x='โทรทัศน',y='ยอดขาย', data=df, kind='reg', ci=None,color='orange') 

10. 
from sklearn.linear_model import LinearRegression 
x = df.drop(columns=['ยอดขาย'])[:160] 
y = df['ยอดขาย'][:160] 
x.head() 

15. model = LinearRegression() 
model.fit(x,y) 
model.score(x,y)  #R-Squared 
model.intercept_ 
model.coef_ # สมัประสทิธิ� ของ ทวี ีวทิย ุหนังสอืพมิพ ์

20. model.predict([[250,40,70]])  # โฆษณาดว้ย ทวี ี250, วทิย ุ40 และหนังสอืพมิพ ์70 จะมยีอดขาย 22 
model.predict([[250,40,70], 
              [50,40,45], 
              [20,50,70]]) 
x_test = df.drop(columns=['ยอดขาย'])[160:] 

25. x_test.head() 
y_predict = model.predict(x_test) 
print(y_predict) 

dc = pd.concat([df[160:].reset_index(), pd.Series(y_predict,name='พยากรณ')],axis='columns') 
30. dc

คําอธิบาย : 
บรรทัดที่ 1-2 : ขอใชไลบรารี่ pandas และ seaborn  
บรรทัดที่ 3 : ขอใชงาน matplotlib และ numpy ผานคําสั่ง %pylab inline  
บรรทัดที่ 5 : อานดาตาเซ็ตเขามาซึ่งเก็บไวใน github ในขั้นตอนนี้ตองเชื่อมตออินเตอรเน็ตเพื่อโหลดขอมูล 
บรรทัดที่ 6 : กําหนดฟอนต kanit-light เพื่อแสดงผลภาษาไทยบนกราฟซึ่งตองติดตั้งลงในคอมพิวเตอรกอนการใชงาน หากสามาร
ถใชฟอนต Tahoma แทนได 
บรรทัดที่ 7 : กําหนดขนาดฟอนตใหญขึ้น 1.5 เทา 
บรรทัดที่ 8 : พล็อตเสนตรงดวยฟงกชั่น lmplot() ซึ่งเปน linear model โดยกําหนดคา "โทรทัศน" เปนตัวแปรตน และ "ยอดขา
ย" เปนตัวแปรตาม ใชขอมูลจากตัวแปร df และไมตองแสดง ci (confidence interval) กําหนดใหพล็อตแบบ scatter มีคาโปรงแ
สง 40 เปอรเซ็นต และระบายสีเสนดวยสีสม 
บรรทัดที่ 9 : พล็อตขอมูลโดยแสดงความถี่ของขอมูลดานบนและดานขางของกราฟเพื่อแสดงความหนาแนนของขอมูล โดยใชฟงกชั่
น jointplot() และใชตัวแปรตน คือ โทรทัศน สวนตัวแปรตาม คือ ยอดขาย  กําหนดพารามิเตอร kind เปนชนิด "reg" (regressio
n) ไมตองแสดง confidence interval และระบายสีสมลงบนเสนลีเนียรรีเกรสชั่น 



 

บรรทัดที่ 11 : ขอใชงานคลาส LinearRegression จากไลบรารี่ Scikit-Learn 
บรรทัดที่ 12 : สรางตัวแปรตนเก็บไวใน x ใหมีขอมูลเพียง 3 คอลัมน โดยลบคอลัมน "ยอดขาย" ออกไป และดึงขอมูลมาเพียง 160 
เรคคอรด 
บรรทัดที่ 13 : สรางตัวแปรตามเก็บไวใน y ใหมีขอมูลเพียง 1 คอลัมน คือ "ยอดขาย" และดึงขอมูลมาก 160 เรคคอรด 
บรรทัดที่ 14 : แสดงขอมูล header ของตัวแปรตน ออกมา ซึ่งจะประกอบดวย โทรทัศน วิทยุ หนังสือพิมพ ดังนี ้



บรรทัดที่ 15 : สรางอินสแตนทของคลาส LinearRegression() ชื่อ model เพื่อใชสําหรับการสรางโมเดลโดยสามารถตั้งชื่ออื่นตาม
ที่ตองการ ได เชน my_linear_regression_model เปนตน 
บรรทัดที่ 16 : คําสั่ง fit() เปนการสรางรีเกรสชั่นโมเดลโดยระบุตัวแปรตนและตัวแปรอิสระลงไป ในตัวอยางนี้ x เปนตัวแปรตน สว
น y เปนตัวแปรอิสระ 
บรรทัดที่ 17-19 : แสดงคา R-Square ดวยคําสั่ง score(x,y)  ตามดวยแสดงคา  หรือคาจุดตัดแกน y (intercept_) และสุดทา
ยแสดงคาสัมประสิทธิ์ของตัวแปรซึ่งเก็บไวใน model.coef_ มีจํานวนเทากับตัวแปรอิสระ ไดแก สัมประสิทธิ์การโฆษณาดวยโทรทั
ศน วิทยุ และหนังสือพิมพตามลําดับ 
บรรทัดที่ 20 : คํานวณคา ยอดขาย จากโมเดลที่สรางขึ้นดวยการปอนขอมูลใหมเขาไปเพื่อพยากรณวายอดขายจะเทากับเทาไร โดย
ระบุโทรทัศน (250), วิทยุ (40) และหนังสือพิมพ (70) พบวาโมเดลที่ไดทํานายผลลัพธยอดขายมีคา 21.89  
บรรทัดที่ 21-23 : เปนการคํานวณ ยอดขาย เหมือนบรรทัด 20 แตสงขอมูลไปพรอมกัน 3 แถว ผลลัพธ แสดงดังนี้ array([21.892
82947, 12.46601233, 12.82406754])  
บรรทัดที่ 24 : สรางตัวแปร x_test สําหรับนําสวนที่เหลือจากแถวที่ 161 - 200 มาคํานวณ ยอดขาย โดยสงเขาไปใหฟงกชั่น pred
ict()  
บรรทัดที่ 25 : แสดงขอมูลของตัวแปร x_test ออกมาดวยคําสั่ง x_test.head(8) เมื่อเลข 8 คือจํานวนเรคคอรดที่ตองการแสดงผล
ลลัพธออกมาเพียงบางสวน ดังนี้ 

บรรทัดที่ 27 : แสดงผลลัพธการคํานวณ ยอดขาย จากแถวที่ 161 ถึง 200 ออกมา 
บรรทัดที่ 29 : สรางตัวแปรใหม ชื่อ dc โดยเพิ่มผลลัพธที่คํานวณไดในบรรทัดที่ 27 ขึ้นมาเปนอีก 1 คอมลัมน ชื่อ "พยากรณ"  
บรรทัดที่ 30 : แสดงผลตัวแปร dc หลังจากเพิ่มคอลัมน "พยากรณ" เขาไป แสดงผลลัพธได ดังนี้ 

β0



 การใชŒงาน Multiple Linear Regression ดŒวย Python และ Statsmodels

ในหัวขอนี้เปนการใชงาน Multi Linear Regression ดวยภาษาไพธอนและใชไลบรารี่อีกตัวหนึ่งที่ชื่อวา statsmodel ใหผลการวิเค
ราะหขอมูลทางสถิติละเอียดกวา scikit-learn พิจารณาตัวอยางตอไปนี ้

import statsmodels.api as sm 
import statsmodels.formula.api as smf 
df = pd.read_csv("https://raw.githubusercontent.com/dsdi/dataset/master/en-advertising.csv", usecols=[1,2,
3,4]) 
model = smf.ols(formula="Sales ~ TV + Radio + Newspaper", data=df[:160]).fit() 

5. print(model.summary())



ผลลัพธ : 
                            OLS Regression Results                             
============================================================================== 
Dep. Variable:                   Sales   R-squared:                         0.896 
Model:                              OLS   Adj. R-squared:                   0.894 
Method:               Least Squares   F-statistic:                         448.7 
Date:               Mon, 22 Jul 2019   Prob (F-statistic):            1.80e-76 
Time:                           12:47:30   Log-Likelihood:                -310.02 
No. Observations:                160   AIC:                                  628.0 
Df Residuals:                       156   BIC:                                  640.3 
Df Model:                              3                                          
Covariance Type:        nonrobust                                          
============================================================================== 
                     coef        std err          t         P>|t|      [0.025      0.975] 
------------------------------------------------------------------------------ 
Intercept      2.9490          0.358       8.236      0.000       2.242       3.656 
TV               0.0473          0.002     29.965      0.000       0.044       0.050 
Radio           0.1799          0.010     18.149      0.000       0.160       0.200 
Newspaper  -0.0009           0.007     -0.143      0.886      -0.014       0.012 
============================================================================== 
Omnibus:                       52.610   Durbin-Watson:                   2.120 
Prob(Omnibus):                 0.000   Jarque-Bera (JB):              128.997 
Skew:                             -1.388   Prob(JB):                        9.74e-29 
Kurtosis:                           6.412   Cond. No.                            453. 
============================================================================== 
 
Warnings: 
[1] Standard Errors assume that the covariance matrix of the errors is correctly specified. 

อธิบาย :  
บรรทัดที่ 1-2 : ขอใชไลบรารี่ statsmodels 
บรรทัดที่ 3 : สรางตัวแปรดาตาเฟรมตั้งชื่อ df โดยโหลดขอมูลดาตาเซ็ตจากไฟล en-advertising.csv ใชคอลัมน 1,2,3 และ 4 ตา
มลําดับ 
บรรทัดที่ 4 : สรางโมเดลจากสูตร "Sales ~ TV + Radio + Newspaper" โดยใชขอมูล 160 เรคอรดดานบนจากทั้งหมด 200 เรค
คอรด
บรรทัดที่ 5 : แสดงรายละเอียดขอมูลชุดนี้ ประกอบดวยคาสถิติหลายตัว ไดแก R-Squared และ Adjusted R-Squared ฯลฯ 
- คา p-value ชวยใหมองเห็นวา ตัวแปร newspaper มีคา 0.886 ซึ่งไมมีนัยสําคัญทางสถิติ หมายถึงตัวแปรดังกลาวไมจําเปนตอง
นํามาใชในการสรางสมการจะยังคงใหความถูกตองไมแตกตางกัน 

 ศึกษาเพิ่มเติม

- https://sites.google.com/site/mystatistics01/home 
- https://www.youtube.com/user/RStatsInstitute/videos 


